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1. Ubung

. Sei 11 ein Inhalt auf einem Ring R C 2% und p* : 2 :— [0, 00| das zugehdrige duBere MaB,
M = {M C 2%| M p*-messbar}.

Zeigen Sie: Dann ist (Q, M, u*) vollstandig.

. Es sei F' : R — [0, 1] eine rechtsstetige nichtfallende Funktion und £ := {FE C R|E =
U]]jzl]a/kubk]al S bl S CL27§ 7bN7N GN}

Zeigen Sie, dass £ ein Ring ist und dass die Vorschrift pp : € — [0,1], u(UnL_,]ax, b)) =
SN F(b) — F(ag) ein PramaB auf £ definiert.

. Zeigen Sie, dass die Vorschrift

1 fallsa<0<b
0 sonst

olfa )= {

zu einem Inhalt auf dem Ring D :={D C R|D = U]kvzl[ak,bk[al <b <ay,<---,by,N €
N} fortgesetzt werden kann. Ist diese Fortsetzung ein PramaB?

. Sei ¥ das duBere MaB auf 2?, welches von einem PramaB 1 auf einer Mengenalgebra A C 2¢
erzeugt wird. Nehmen Sie an, dass p beschrankt ist, d.h. p(€2) < cc.

a) Zeigen Sie: F' C Q ist p*-messbar genau dann, wenn es eine Menge der Form B = N,enA4,
mit A,, € A gibt, so dass /' C B und p*(B\ F') = 0.

b) Zeigen Sie: F' C € ist p*-messbar genau dann, wenn p*(F) 4+ p*(Q\ F) = pu(9).
Hinweis zu a) (Hinrichtung): Zeigen Sie die entsprechende Aussage zunachst fir p*(B '\

F) < e. Benutzen Sie dabei die Definition von p* sowie die die Messbarkeit von F' fiir die
Abschatzung des “Fehlers” p*(B\ F).



