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Serie 12

. Sei fe O(C\{0,—-1,-2,...)mit f(z+1)=2- f(z) fa. 2 & {0,—1,...}. Zeige:

a) f hatin —n, n € N, Pole erster Ordnung.

b) Berechne res_,, f,n € N,.

a) Essei h € O(C) und H(z) := h(z) - h(1 — 2). Zeige: Falls H(z) = 0 f.a. Rez = 0, so folgt
h = 0. Gilt dies auch fiir beliebige h € C>°(R?, R)? Begriinde!

b) Fiir alle |z| < 1 mit _
14+z=re?, re(0,2),9¢c(-m/2,7/2)

giltlogr +i9 = — 300 (~1)"Z",

a) Was fiir eine Singularitit hat die Funktion f(z) = e'/# in z = 0? Begriinde! Bestimme f(C*).
b) Bestimme den Konvergenzradius der Taylorreihe der Funktion f(z) = %+ in 2, = 0.

¢) Bestimme alle f € O(C) mit f bijektiv und f~! stetig.

. Beweise mit Hilfe des Residuensatzes
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