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1. Sei X,, normalverteilte Zufallsvariablen mit Parametern j,, und o2 (X,, ~ N (i, 02))
und die Folge X, konvergiert in Verteilung. Beweisen Sie, dass die Folgen von Er-
wartungswerten f,, und Varianzen o2 konvergiern.

2. Seien X und Y unabhéngige identisch verteilte Zufallsvariablen. Beweisen Sie, dass
X und Y normalverteilte Zufallsvariablen sind, falls X + Y eine normalverteilte
Zufallsvariable ist.

3. Sei X, Xs,... unabhéngige, identisch verteilte Zufallsvariablen mit charakteristi-
scher Funktion ¢, S, = X; + ...+ X,,, und a € R. Beweisen Sie, dass fiir n — o0,
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4. Sei p eine Verteilung auf R und ¢ die charakteristische Funktion von p. Weisen Sie
die Giiltigkeit der folgenden Aussagen nach:
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(b) Falls X und Y unabhéingige Zufallsvariablen mit Verteilung p sind, dann gilt
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(c) Falls ¢(t) — 0 fiir t — oo, dann gilt u({z}) = 0 fiir alle x € R.

5. Sei X, Xy, Xs, ... Zufallsvariablen und 6 > 0. Weisen Sie die Giiltigkeit der folgenden
Aussagen nach:

(a) Falls px(t) =1 fiir alle t € (—6,6), dann X =0 f.s.

(b) X,, = 0 genau dann, wenn ¢y, (t) — 1 fiir alle t € (=4, 9).



