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1. Sei (§2,F) ein Messraum und X : Q — R. Ist X eine Zufallsvariable, falls

(a) X? eine Zufallsvariable ist?
(b) X3 eine Zufallsvariable ist?

(c) fir jedesz € R, {w € Q: X(w) =z} € F?

2. Sei Q2 =[0,1], F = B([0,1]) und X : Q — R eine Zufallsvariable. Die von X erzeugte
o-Algebra ist durch o(X) = {X~}(B), B € B(R)} definiert. Bestimme o(X), falls

() X(w) =¥
(b) X(w) = 3.
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3. Sei X eine gleichverteilte Zufallsvariable auf (0,1). Man bestimme die Dichte von
Zufallsvariable Y = —In X.

4. Sei X eine exponentialverteilte Zufallsvariable mit dem Parameter \. Man bestimme
die Dichte von Zufallsvariable Y = min(X, X?).

5. Sei X eine exponentialverteilte Zufallsvariable mit dem Parameter A und Y = eX.

Fiir welche Werte des Parameters A\ besitzt die Zufallsvariable Y einen endlichen

(a) Erwartungswert? (b) Varianz?

6. Sei (€2, F, P) ein Wahrscheinlichkeitsraum und X eine integrierbare Zufallsvariable
auf (2, F, P). Beweisen Sie die folgende Aussage: fiir jedes € > 0 existiert 6 > 0,
sodass fiir alle A € F mit P(A) <0, gilt F[|X|14] <e.



