Universitéat Leipzig 22.01.2020

Lineare Algebra 1

Wintersemester 2019,/20
Aufgaben, Blatt Nr. 12

Abgabe: Mittwoch, 29.01.2020 vor der Vorlesung,
Bitte bei allen Teilnehmer/innen einer Gr}lppe Namen, Immatrikulationsnummer
und den Buchstaben der Ubungsgruppe angeben!
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(a) Zeigen Sie, dass det A,, = —det A,,_» fiir alle n > 3.
(b) Fir welche n € N ist A, invertierbar?

12-2 Zeigen Sie, dass fiir x1, 2o, ...,x, € K gilt:
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12-3 (a) Seien f,g:V — V Endomorphismen des Vektorraums V und sei v € V
ein Eigenvektor von f zum Eigenwert A\ und auch ein Eigenvektor von g
zum Eigenwert p. Zeigen Sie: v ist ein Eigenvektor von go f und von fog.

(b) Sie f : V. — V ein Isomorphismus und v € V ein Eigenvektor zum
Eigenwert \. Zeigen sie: A\ # 0 und v ist auch ein Eigenvektor von f~1.

(¢) Sei f : V — V ein Endomorphismus, sei v € V ein Eigenvektor von f
zum Eigenwert A und w € V ein Eigenvektor zum Eigenwert p. Zeigen Sie:
Wenn v 4+ w auch ein Eigenvektor ist von f, dann gilt A = p.

12-4 Sei
5 —3 2
A= 6 —4 4
4 —4 5

Bestimmen Sie die Eigenwerte und Eigenrdume von A. Ist A diagonalisierbar?
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