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• Aufgabe 7-1 stimmt überein mit Aufgabe 6-4 !

• Aufgabe 7-4 präzisiert

Aufgaben, Blatt Nr. 7

7-1 (= Aufgabe 6-4) Sei f : H −→ C eine beschränkte holomorphe Funk-
tion auf der Halbebene H := {z ∈ C | Imz > 0}, so dass

lim
Imz→0

f(z) = 0,

d.h. die Funktion f kann zu einer stetige Funktion auf der abgeschlos-
senen Halbebene H = {z ∈ C | Imz ≥ 0} erweitert werden.

Zeigen Sie: f ≡ 0 auf H.
Hinweis: Zeigen Sie, dass die Funktion

f

i+ z
: H −→ C

identisch Null ist.

7-2 Sei f : C −→ C eine nicht-konstante holomorphe Funktion. Zeigen Sie:
Es gibt eine Folge (zn)n∈N ⊂ C so daß limn→∞ f(zn) = 0.

7-3 Welche Werte kann das Integral∫
γ

dz

1 + z2

für geschlossene Kurven γ in C− {±i} annehmen?

7-4 Gegeben sind n, k ∈ N, und r ∈ (0, 1). Bestimmen Sie die Umlaufzahl
der Kurve

γ(t) = exp(2πint) + r exp(2πikt) ; t ∈ [0, 1]

um den Nullpunkt.
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