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6-1 Zeigen Sie, dass die Funktionalgleichung

exp(x + y) = expx · exp y ; x, y ∈ R

die Funktionalgleichung

exp(z + w) = exp z · expw ; z, w ∈ C

impliziert.

6-2 Berechnen Sie sup|z|≤1 |f(z)|, wobei f definiert ist durch:

(a) f(z) := z4 − 2z + 1

(b) f(z) := 3z2+2
3z−2

6-3 Seien a, b ∈ C linear unabhängig über R, und sei f : C −→ C eine
holomorphe Funktion mit der Eigenschaft

f(z) = f(z + a) = f(z + b), ∀z ∈ C.

Zeigen Sie, dass f konstant ist.

6-4 Sei f : H −→ C eine beschränkte holomorphe Funktion auf der Halb-
ebene H := {z ∈ C | Imz > 0}, so dass

lim
Imz→0

f(z) = 0.

Zeigen Sie, f ≡ 0 auf H.
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