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Aufgaben, Blatt Nr. 4
Aufgabe 4-3 korrigiert
4-1 Sei A eine offene Teilmenge des R™ mit A”(A) > 0 und sei a eine reelle

Zahl mit 0 < a < A"(A). Zeigen Sie, dass es eine kompakte Menge
K C A gibt mit \"(K) = a.

4-2 Gegeben ist eine konvexe Teilmenge A C R™ mit nicht-leerem Inneren
A # () und \"(A) < co. Zeigen Sie, dass A beschrénkt ist.

4-3 Gegeben ist ein duBeres Ma p* : P () — R,. Dann heiit eine
Teilmenge A C Q Carathéodory-mefbar beziiglich p*, wenn fiir alle
X C Q gilt:
pH(X) = p" (XNA) + p* (X \ 4) .
Zeigen Sie:

Wenn (£, A, p1) ein Mafiraum ist mit zugehdrigem &ufieren Maf
u* P () — Ry, dann ist jede Menge A € A Carathéodory-mefbar
beziiglich p*.

4-4 Wir definieren die Menge C), C [0, 1],n € N rekursiv durch Cy = [0, 1]
und

Crp1 = {g;xeCn}U{g—i—g;xeCn}

und definieren C' := (72, Cy,. Zeigen Sie:

(a) C ist iiberabzdhlbar.
(b) C ist eine Nullmenge (bzgl. des Lebesgue-Mafes).
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