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Aufgaben, Blatt Nr. 3

Fiir eine endliche Menge Q sei ¢ : P(Q2) — Ry definiert durch ¢(A) :=
#A, A C Q. Sei auflerdem ¢, : P(2) — R, das Mafl aus Aufgabe 2-2.
Zeigen Sie:

(a) Esgilt ( =) cq €a-
(b) Jedes MaB p auf P(€2) ist von der Form:

M= Z n({a})ea-

a€

Sei A das System der Teilmengen A C R, fiir die A oder A€ endlich
oder abzéhlbar ist. Wir definieren p : A — {0,1} durch u(A) = 1,
falls A unendlich und nicht abzahlbar ist und p(A) = 0 falls A endlich
oder abzéhlbar ist. Zeigen Sie:

(a) A ist eine o-Algebra und g ist ein Ma8.
(b) Bestimmen Sie das zugehérige duBere Ma8 u* : P(R) — R,
(c) Zeigen Sie, dass p* kein Inhalt ist.

Sei A der Mengenring der Teilmengen A C N, fiir die A oder das
Komplement A° endlich ist. Dann ist p : A — R4 ein Inhalt definiert
durch p(A) = 0 fiir eine endliche Menge A und p(A) = 1 fiir eine
Menge A mit endlichem Komplement. Bestimmen Sie die Abbildung
p* o P (N) — R definiert durch p*(X) :=inf {u(A4); A D X, A e A},

Abgabe auch erst mit den Losungen zu Blatt Nr. 4 ndchste Woche
mdaglich

Zeigen Sie: Fiir n > 1 ist die Abbildung p : P(R") — R mit

0 ; A=0
w(A)y=< 2 ; A+#0D, A beschrinkt
oo ; A unbeschriankt

ein dufleres Maf}, aber kein Maf.
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