ﬁbungsaufgaben Wahrscheinlichkeitstheorie 11

Prof. Dr. B. Fritzsche - Wintersemester 2017/2018
Serie VIII - Abgabe am 06.12.2017 bis spétestens 13.15 Uhr

VIII-1. Seien a,b € R mit a < b und bezeichne A := [a,b]. Weiterhin symbolisiere pua die kontinuierliche

Gleichverteilung auf A:

1
ua = ——1p o AD,
b—a

Weisen Sie die Giiltigkeit folgender Aussagen nach:

(8) po € MY (R, D)),

(b) Fiir jedes k € Ny gilt
1 phtHl _ gkl

My(pa) = -7 34

70‘2
(¢) Mi(ua) = “5* wnd var(up) = O35,

(d) Es ist ua genau dann standardisiert, d.h. es gelten M;(ua) = 0 und var(pa) = 1, wenn A =
[—\/g, \/§] ist.
VIII-2. Seien n € N sowie ((€2;,2;))7_; und ((Q},2(}))7_; Folgen von nichttrivialen messbaren Réumen. Fiir

jedes j € Z y, sei T : Q; — Qf eine 2A; — A-messbare Abbildung. Weiterhin sei 7" : &Qj — )}19; gemaf

T ((wlvw27 v 7wn)) = (Tl(wl)’TQ(WZ)v s ’T(wn))

definiert. Begriinden Sie, dass T eine ( é)l Q(j) — (6%1 Ql;-)-messbare Abbildung ist.
i= i=
VIII-3. Seien ©; und 25 nichtleere Mengen. Weiterhin seien wy € 21 sowie wo € 5. Begriinden Sie die Giiltigkeit
folgender Aussagen:

(a) Sei @ € P(21 x Q). Dann gelten
([ X Qo] \ Q)uyo = 22\ Quye sowie  ([Q1 X Qo] \ Q)ow, = 1\ Qowy -

(b) Sei (Qk)ker eine Familie von Teilmengen von Qp x 5. Dann gelten

(U Qk) = J@k)uwe  sowie (U Qk) = J(@k)ews -

kel kel kel , kel

(c) Seien A; € P(£21) und Ay € P(Q2). Dann gelten

- A2 s falls w1 € A1
(&XA%“{@ falls wy € D\ A

)

sowie
falls wo € Ay

Al )
M“A”W_{w falls wo € Qo \ Ay -

3

Wir laden Euch zur alljéhrlichen Weihnachtsvorlesung am 12.12.217 um 19.00 Uhr in den Hérsaal 9 ein!
Dr. Heiner Olbermann hdlt die Vorlesung und der Chor stimmt uns musikalisch auf die Feiertage ein.
Dazu gibt es weihnachtliche Getranke, Gebdck und festliche Stimmung. Wir freuen uns auf Euch.

Der Fachschaftsrat



