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PROF. EMANUELE SPADARO

Übung 1. Seien u ∈ C1+δ(Rn) und f = (f1, . . . , fn) ein Vektorfeld mit fi ∈ Cδ(Rn) für
i = 1, . . . , n, so dass ∆u = div f . Zeigen Sie, dass eine dimensionale Konstante C > 0
existiert, so dass

[u]1,δ ≤ C
n∑
i=1

[fi]0,δ.

Übung 2. Sei Lu :=
∑

ij aij∂iju +
∑

i bi∂iu + cu ein elliptisher Operator, mit aij, bi, c ∈
C∞

loc(Ω), Ω ⊂ Rn offen. Seien weiter f ∈ C∞
loc(Ω) und u ∈ C2

loc(Ω), so dass Lu = f . Zeigen
Sie, dass u ∈ C∞

loc(Ω).

Übung 3. Zeigen Sie, dass für jedes u ∈ W 1,p(0, 1) eine stetige Funktion ũ so dass u(x) =
ũ(x) für Lebesgue fast alles x ∈ (0, 1).
Geben Sie ein Beispiel einer Funktion u ∈ W 1,2(Rn) \ L∞(Rn), n ≥ 2.

Anmerkung: 50% = mindestens 2 richtige Hausaufgaben.
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