Analysis Kurs 4
Ubungen Physiker am 09.04.2008

1. Man untersuche, ob folgende Mengensysteme Mengenalgebren bzw.
o-Algebren sind:
a) Alle endlichen Teilungen einer festen Menge X.
b) Alle abzdhlbaren Teilmengen einer festen Menge X.

2. p sei Inhalt auf einer Mengenalgebra 2. Man zeige:

(AU B)+ (AN B) = p(A) + u(B) fiir A, B € 2.

3. p sei Inhalt auf einer Mengenalgebra 2. Man zeige: Wenn A,, € 2 fiir
neN, A, NA,=pfirn#mund Y A, €2, dann gilt:

1

> Ay < p <Z An) :

4. Es seien X = N, = P(2), a,, € [0,+00) fiir n € N.
Man zeige: Es gibt genau ein Maf§ i auf 2 mit der Eigenschaft
w({n}) = a, fiir n € N.
Wann ist u(X) < oo?

5. X sei eine unendliche Menge, die nicht abzdhlbar ist.
A :={M C X : entweder M oder M€ ist endlich oder abzéhlbar},
(M) = {0, falls M endlich oder abzahlbar ist
' 1, falls M¢ endlich oder abzahlbar ist | -
Man zeige: 2 ist eine o-Algebra und p ist ein Mafl auf 2.
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