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Aufgabe 1.2 b) korrigiert)

1-1 Zeigen Sie, dass für die symmetrische Mengendifferenz ∆ folgende Be-
ziehungen gelten (A∆B = (A \B) ∪ (B \A) :

(a) A \B = (A ∩B) ∆A

(b) A ∪B = (A∆B) ∆ (A ∩B) .

1-2 Zeigen Sie die folgenden Rechenregeln:

(a) A∆B = B∆A; A∆(B∆C) = (A∆B)∆C; A∆A = ∅; A∆∅ = A

(b) Sei Ac = Ω \A das Komplement von A ⊂ Ω.

Ac∆Bc = A∆B; (A∆B) ∩ C = (A ∩ C)∆(B ∩ C)

(c) Für zwei Familien (Ai)i∈I und (Bi)i∈I von Mengen gilt:(⋃
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⊂
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Ai∆Bi.

1-3 Folgeren Sie mit Hilfe der Aufgabe 1-2:

Eine SystemR ⊂ P(Ω) von Teilmengen von Ω ist genau dann ein Men-
genring auf Ω, wenn R bezüglich der Verknüpfungen ∆ (als Addition)
und ∩ (als Multiplikation) ein kommutativer Ring im algebraischen
Sinn ist.

1-4 Zeigen Sie, dass die Mengen {x ∈ R;x < b}, b ∈ Q ein Erzeugendensy-
stem der Borel-Algebra B1 = B(R) von R bilden.
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