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6-1 Für eine reelle Zahlenfolge (an)n∈N definieren wir die Reihe

bn =
1

n

n∑
k=1

ak .

(a) Zeigen Sie: Wenn a = limn→∞ an, dann gilt a = limn→∞ bn.

(b) Gilt auch die Umkehrung der Aussage (a)?

6-2 Berechnen Sie für die Folge

an =


3−n ; n gerade

5−n ; n ungerade

die folgenden Grenzwerte:

lim sup
n→∞

an+1

an
; lim inf

n→∞

an+1

an
; lim inf

n→∞
(an)

1/n .

6-3 Zeigen Sie, dass die Menge

M = {A ⊂ N ; A ist endlich }

der endlichen Teilmengen der natürlichen Zahlen abzählbar ist.

6-4 Zeigen Sie, dass die Funktion

f(x) =


sin(x)

x ; x ̸= 0

1 ; x = 0

stetig ist.
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