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I hail a semi-group when I see one and I seem to see them everywhere!
CARL EINAR HILLE (1894-1980)

Aufgabe 1. (Beispiele von Cy-Halbgruppen)

Zeigen Sie, dass die folgenden Familien (7'(¢));>0 stark stetige Halbruppen sind, und berech-
nen Sie || 7(¢)|. Sind die Halbgruppen normstetig? Konnen Sie zu stark stetigen Gruppen
erweitert werden? (Hinweis: Uberpriifen Sie starke Stetigkeit in 0.)

1. (Multiplikatorhalbgruppe auf Folgenrdumen)
(T(t)) auf I? oder ¢y mit

T(t)(t1,ta,...) := (! ty, ety . .)

fiir eine beschriinkte Folge (a,) C C. Was dndert sich, wenn man /2 durch [P, 1 < p <
o0, ersetzt?

2. (Multiplikatorhalbgruppe auf Funktionenrdumem)
(T'(t)) auf LP(R), 1 < p < oo, mit

(T(t)f)(s) := e f(s), VseR, feLP(R)
fiir eine beschrankte meBbare Funktion a : R — C. Gilt starke Stetigkeit fir L>(R)?

3. (Nilpotente Translationshalbgruppe)

f(S—t), Szta

0, sonst

auf X = LP[0,1], 1 < p < co. Was éndert sich fir X = CJ0, 1]?

2f(8+t), s € [_taO]y

(T(t)f)(s) == { ettt

auf L'(R).

Die Ubungsaufgaben werden in der Ubung am Montag, dem 18. 6. 2018 besprochen.



